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 ΣΕΙΡΑ ΑΣΚΗΣΕΩΝ 

1)Να ιπζνύλ νη δηαθνξηθέο εμηζώζεηο: 

 

 

 

 

 

 

 
 
2) Υπνζέηνπκε όηη έλαο ζπγθεθξηκέλνο πιεζπζκόο ηθαλνπνηεί ηε ινγηζηηθή εμίζσζε: 

 

 
 

(i) Αλ y0 = K/3, λα βξεζεί ν ρξόλνο τ ζηνλ νπνίν ν αξρηθόο πιεζπζκόο δηπιαζηάδεηαη. Να 

βξεζεί ε ηηκή ηνπ τ πνπ αληηζηνηρεί ζε r = 0,025 αλά έηνο. 
 

(ii) Γηα y0 / Κ = α, λα βξεζεί ν ρξόλνο Τ ζηνλ νπνίν y(Τ) / Κ = β, όπνπ 0 < α,β < 1. 

Παξαηεξήζηε όηη Τ → ∞ θαζώο α →  0, β → 1. Να βξεζεί ε ηηκή ηνπ Τ γηα r = 0,025 αλά 

έηνο, α = 0,1 θαη β = 0,9. 

 

3) Έλα δνρείν αξρηθά πεξηέρεη 120 λίτρα θαζαξό λεξό. Έλα κίγκα κε ζπγθέληξσζε άιαηνο γ 

g/lt εηζάγεηαη ζην δνρείν κε ξπζκό 2 lt/min, θαη ην θαιά αλαδεπκέλν κίγκα εμέξρεηαη ηνπ 

δνρείνπ κε ηνλ ίδην ξπζκό. Να βξεζεί κηα έθθξαζε ζπλαξηήζεη ηνπ γ, γηα ηελ πνζόηεηα 

άιαηνο ζην δνρείν, θάζε ζηηγκή t. Επίζεο, λα βξεζεί ε νξηαθή πνζόηεηα άιαηνο ζην δνρείν 

θαζώο t→∞. 

 

4) Κάπνηνο ηνικεξόο επελδπηήο  έρεη βξεη κηα επέλδπζε πνπ ζεσξείηαη όηη απμάλεη ζε αμία κε 

ξπζκό αλάινγν ηνπ ηεηξαγώλνπ ηεο ηξέρνπζαο αμίαο. Αλ ε επέλδπζε άμηδε έλα εθαηνκκύξην 

δνιάξηα πξηλ από έλα ρξόλν, θαη ηώξα αμίδεη δύν εθαηνκκύξηα δνιάξηα, πνηα ε αμία ηεο ζε 6 

κήλεο; Σε 2 ρξόληα;  

  

5) Η εμίζσζε      

 
 

είλαη γλσζηή σο εμίζσζε Riccati. Υπνζέηνπκε όηη θάπνηα εηδηθή ιύζε y1 απηήο ηεο εμίζσζεο 

είλαη γλσζηή. Μηα γεληθόηεξε ιύζε πνπ πεξηέρεη κηα απζαίξεηε ζηαζεξά, κπνξεί λα πξνθύςεη 

κε ηελ αληηθαηάζηαζε  

 
Να δεηρζεί όηη ε  ηθαλνπνηεί ηε γξακκηθή εμίζσζε πξώηεο ηάμεο  

 
Σεκεηώζηε όηη ε  ζα πεξηέρεη κία κόλνλ απζαίξεηε ζηαζεξά.  


